KE®ANAIO

Hapandnioypappa - Tpanfzia

310 KEPAANLO aVTO Oa LEAETHGOVE TO TETPATAEVPA TOV £XOVV TOPAAANAES
mAevpés, Ba ta TaSvopncovpe kot Bo EETAGOVIE TIC YOPAKTNPLOTIKES 1010~
TG TOVG. QUG eappoyég Ba amoderyBovv Kimoleg Pacikég TPOTACELS Yo TOL
Tplymva, o TETPATAEVPO Kot TIC TOPAAANAES gvbeiec.
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2vAdoyri Movoeiov Solomon R. Guggenheim, Néa Yopkn.




INNAPAAAHAOTI'PAMMA - TPAIIEZIA

l 5.1 Eicayoyn

Onwg eldape oty §2.20, 10 €00VYpOLLO GYNIO TOL EYEL TEC-
oepic mhevpég Aéyetan tetpdmievpo. Kdbe xoptd tetpdimievpo
ABTA (oy.1) €xet 600 daywviovg AT ko BA, o1 onoieg tépvo-
VIOl GE EGOTEPIKO OMUELO TOVG.

2t emopeva, Otav AEUE TETPATAELPO, Ba EVVOOULE KVPTO TE-
TPATAELPO.

To tetplmievpo mov €xel dV0 POVOV TAELPES TAPAAANAES Aé-
yetan tpaméio (6).2), EVO TO TETPATAEVPO OV EYEL TIG OTé-
vavTl TAeVPEG TapAAMAEG Aéyetan apaiinioypapipio (6).3).

|5.2 INMapananAcypappa

Hapoiinioypoupo

Opropog

Hoaparlinidypoppo AEyeToL TO TETPATAEVPO TOL £XEL
TIG OMEVAVTL TAEVPES TOV TOPAAANAECS.

Zynpoc 2

~

Zypa 3

AnAaon 1o tetpdmievpo ABTA givon maparinAidypappo, dtav
AB//TA xon AA//BI.

* [ow0tTEC TApaAINLOYPAPpPOV

Y kd0e TopaAANAOYPULLLO 1GXDOVV Ol TOPAKAT® 1O1OTNTEG:
(i) Ov arévavT TAVPEG TOL €lval i6EC.
(ii) Ov amévavTt Yyovieg Tov givar ices.
(iii) Ov dray®vioi Tov dryoTopovVTAL.

Anddein Towv i), ii)

Yvykpivovpe ta tpiyova ABA, BTA (oy. 5). 'Exovpe:

B, = A, = o (evtdg evorrds).

BA xow mhevpd.

B, =A, = ¢ (evtog evalrdg).

Apa ta tplyova ABA, BI'A eivon ioa, ondte AB = T'A ko

AA = BI Eniong éyovpe A=T'kaun B=A=¢ + o.

Amooeln e Wt TOG iii)
Xvykpivoope ta tpiyova OAB, OI'A. 'Eyovpue:

2o 4




KE®PAAAIO 5

AB=TA
B, = A, = 0 (evtdg evarrdg).

A, =T = ¢ (evtdg evoArag).

Apa, ta tptyova OAB, OI'A givar ica, omote OA = O ko
OB =0A.

ITorizMmA 1

To onpeio Topng TOV dymviov tapaiinioypdppov &i-
Vol KEVTPO GOUPETPLOGS TOV.

Mo 1o Adyo avtd Aéyetan kévrpo Tov TAPUAANAOYPALLLOL.

Hopaiinio Tpqpote mov £Hovv Ta GKPO TOVG 6€ OVO
napdrinieg evbeieg eivan ioa (oy.7).

Av 1o tpqpota (oy.8) eivol k@BeTa 611G TOPAAANAES, TO KOO
UNKog toug Aéyetan andotacy TV mopoiiniov. Kabe vbv-
YPOLUO TUALA TTOV €XEL TO. AKPOL TOV OTIG €VBeleg TV améva-
VTL TAEVP®OV TAPOAANAOYPAUpIOL Kot glvan KAOETO Ge QVTEG
Aéyetar Uwos TOL WOPUAANAOYPAUUOV, €VA Ol OTEVOVTL
TAELPEG TOV Adyovtan fdaeic g Tpog avtd To VYog (6).9).

* Kprmipuo Yo raparinioypoppo
2mv mopdypogo ot Bo amodeifovpe TPoTdoelg (Kpumpoy) ot
omnoieg e&acpaAilovy 6Tt éva TETPATAELPO Etvor TAPOAANAGYPOALLLLO:
‘Eva tetpamievpo etvar mapoarlinidypappo av 1oydeL po amod
TIG TOPAKAT®O TPOTACELG:

(i) Ov amévavT Thevpég ava 0vo givar icec.

(ii) Avo amévavt TAeVPEg TOV givan ioeg Ko Tapdiinies.
(iii) Ov amévavTt Yyovieg ava 0vo gival ioec.
(iv) Or dwry®vioi Tov dryoTopovvTaL

Amooeln

Bewpovpe tetpanievpo ABIA. T va amodeiovpe ta kpity-
pua, Bo Tpémel cHUPVA e TOV OPIGUO Vo amodeiEovpe OTL o€
Kkd0e mepinTmon, o1 anévavtt TAELPES TOL TETPOATAEVPOL givar
TOPAAANAES.

(1)’Eotw AB =TA kot AA=BI (c%.10). Av pépovpie ) dloy®dVio
BA, tote oynuatiCovian ta tpiyeova ABA ka BIA mov ivor ioa,
yati AB =TA, AA= BI" ka1 BA kown mievpd. Apa B =A; = o
K B, = A, = ¢, onote AB//TA xar AA//BI, dnhadr) o ABTA
gtvor o paAANAGYPOLLLLO.
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(i1) 'Eoto AB// = TA (0%.10). Ta tpiyova ABA kot BI'A elvan
ioa, yuti AB =TA, ]AB1 = &1 = m kot n BA givat ko mhevpd.
Enopévmg, opowa pe to (i), to ABIA eivar moparindro-
Ypappo. R A

(i) AvA=T=oxmt B=A= ¢ (ox.11) n oyéon A+B+I+A=4L
yphoeton 20+ 29 = 4L M o + o= 2L. Enopévac, £ovpe 011
IAAJr 3 = 2L, omdte AB // TA K(llz& + 1?3 = 2L, omdte AA // BT,
onradn to ABI'A givan mapaAnioypappto.

(1iv) 'Eoto AO = OI" kot OB = OA (o%.12). Ta tpiyova AOB
kot ['OA, kaBac ko ta tpiyova AOA kot BOI elvan ioa.
Enopévemg, opota pe to (i), Oa eivor AB//TA ko AA//BT, on-
Aaom 1o ABIA givat mapalAnioypappo.

2o 12

AXKHXEIX I'TA AYXH

Epomoeig Katavonoeng 5. Eva tetpamievpo eivar mopollnioypouuo ov:

1. oo ané ta wopaxdrw tetpdmisvpa eivor mopoi-

. ! ! i) %o amévavn yovieg givai ioeg.
Anloypaoyuo, mola oy kot yioTi;

i) Ot J1ad0YIKES YWVIES TOV EVOL

[]
A B A B . L]
v v TOPATANPOUOTIKEG.
.ﬂ iii) Abo amévavtt mAevpés Tov gival D
A ioeg.
A r A r
K 35 A A iv) Avo omévavt TAEVPES TOV Elval D
3 —A o/ TOPALANAES.
N (Lnueiwote x e kabe owot) TPoTaot).
v fo\ (@]

P K
E— 6 A Aoxnogig Epnédmonc
0%+ 0 1. diverou mopaiinidypouuo ABIA. H Siyotduog tng
p 900 5 AA éuver ) Al oto E. Na amodeilere oti AE = BI
6

2. Eotw O 10 kévipo moapolinioypduuov ABIA. Av E

N
|:|/
[%) =

H N

2. Me moiovg tpdmovg pumopotue va. amodeiéovue ot

EVaL TETPATAEVPO €IV TOPAIINLOYpOLO;

3. Na vroloyioete tig ywvieg 100 Tapalinioyplupon.
A B

75°
A r
4. No vroloyicete TIC YwVIeS w Koi ¢ TOV TopPaiAnAo-
ypaupov AEZH.
A E

H/o\

ko1 Z onueio twv OA kou Ol avtiotoryo, wote
OE = OZ, va aroodeiete ot 0 tetpamievpo BEAZ ei-
vai Toporinloypao.

3. Eotw E ko Z, 1o péoa 1oy mhsopdv AB xau IA avri-
aroiya, maporinloypduuov ABIA. No. arwodeilere oti:
i) to tetpanievpo AET'Z eivor mapalinAdypayio.

ii) o1 AI, BA kou EZ oovipéyovv.

4. Aiverar tpiywvo ABI kou 3y Styotouoc tov AA. H ma-
pOAInAn awo to A mpog v AB téuver v AL oto E. Av
n mopalininy amo to E mpog ty Bl téuver v AB oro
Z, va amodeicere ot1 AE = BZ.

ATOOEIKTIKEG ACKIGELS

1. diveton 10ooxeiéc tpiyawvo ABIT (AB = AT) ko on-
ueio M g Paong tov BIT ®épovue ME//AB (E onueio
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700 AI) kou MA//AT (4 onueio tov AB). No. amwodeiéete
ot MA + ME = AB.

2. Aiveron mapalindéypappo ABIA ke E onueio g
Al Dépovue AZ//BE (Z onueio tov AT). No oamodeiere
on AE//BZ.

3. Atverar mapodinidypouuo ABIA. Hpoextetvovus
Al ko qunuo. TE = AT kai ) AA koza qunpo AZ = AA.
No. amooeiere oti ta onueio Z, B kot E eivor ovvevbeio-
K.

4. Atveron tpiywvo ABIT Xnig mpoektdoels tmv Sloué-
owv BA xou I'E maipvovue onueio H kot Z avtiotorya
tétora, wote AH = BA kou ZE = I'E. No. arodeiete ot
i) AH = AZ,

ii) ta onueia Z, A kou H givou ovvevfeioxa.

5. Ané onusio A va pépete téuvovoa ddo mapdliniwv
evbe1wv ue tporo, Wote T0 UETOLD TV TOPOALHA®Y
T THG VO EIVaL 100 e OOTUEVO TUNUA. A.
IA0eta Oépota

. Aivetou mwapolinloypopuo ABIA kou o onueio E, Z,
xa1 K v whevpdv tov AB, BI, IA kou A4 avtioroi-

o, wote AE = I'H kou BZ = AK. No. amodeilete ot

i) to tegpamievpo EZHK eivai mopaiinloypoypyo,

ii) o1 AI] BA, EH xou KZ ovvtpéyovv.

2. Ipockreivovue v mievpd AB mapalinloypdupon
ABIA kot tqunua BE = Bl kou emi ¢ nuevbeiog AA
Oewpovue onueio Z, wore AZ = AL No. amodeiéete ot
ZIE = 90°.

3. diveton mopalinidypouuo ABIA. Iposkreivovue
mv AB xazre qunjua BE = Bl ko1 v A4 kozo. tunuo.
AZ = Al Na omoodeilete ot o onueio Z, I ko E eivai
ovvevBelaxd.

4. Aiverar 1000Keléc tpiycovo ABI (AB = AT) xou on-
ueto A g Al Ipoekteivooue v AB kata tunuo
BE = IA. No. anodeicete ot  BI” dryorouei ) AE.

5. Eva motauds, tov omoiov o1 Sybeg ivar evBdypay-
UES, 01EpyeTon LeTolh 00O YWPIDV TOD ATEYOVY AVIGES
0m00TaoELS amo TS OyBeg Tov. Xe woia Oéan mpémel va.
KOTOOKEVAOOEL 10, YEQUPO. KAOETH TPOS TOV TOTOUO,
WOTE TOL ODO YWPLA VO, fpioKOVIaL G 10EG OMOGTAGELS
OTO TIG OVTIOTOLYES EIGOOOVS THG YEPVPOG,

Eion mapoiinioypauucmv

2ty mopdypago avtn Bo pedeTioovpe Ta €101 TOV TopaAin-

AOYPAUU®Y, ONAGON TO TOPUAANAOYPOLUO TOL £XOLV KOl
Kamoteg emmAéov 1010t TeS. Alakpivovpe tpio €10 mOpoA-
MAoypaupmv: o oployivio, T0 popfio Kow 10 TETPaywvo.

l 5.3 OpBoywvio

Opwopdg
OpOoyovio Aéyetor 10 TOPAAIAOYPUUPO TTOV €XEL
( lj B pio yovio op0m.
Eneidn oto moapaAnAdypappto ot amévavtt yovieg tov gival
{oeg, evdd 800 01000Y1IKEG YWVIES TOV Elval TOPATANPOUATIKES
- - (g evtog Ko €l ToL AVTA PLEPT)), TPOKVTTEL OTL OAEG OL YOVIES
A T 0V opBoymviov givar opOic.
Syiua 13 * I610tNTES OpBOY®VioV

O dwyovior Tov opBoymviov sivon ioes.

100
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Améoeln

‘Eotw ABTA opBoydvio. Oa amodeifovpe 01t ot drarywvior AT
ko BA etvan iogg (oy.14).

Ta tpiyova ABA kot AAT glvar ica (JA\ —A= 90°, AA xown,
AB = Al), ondte A" = BA.

* Kprmpuo yo va givan éva teTpdmievpo opOoymvio
"Eva tetpamievpo eivar opBoydvio, av 1oyvEL po ard Tig mo-
POKATO TPOTAGELS:

(i) Eivan maparinrhoypappo kot £xet pio 0pOn yovio.

(ii) Eivar maparinroypoppo kot ot dwey@viol tov eivor
icsg.

(iii) 'Exel Tperg yoviec opOéc.

(iv) OLeg o1 yovieg Tov givon ioeg.

Amooeln

(1) IpoxkHmTel Gueca omd TOV OPIGHO TOV TAPUAANAOYPELLLOV.
i1) 'Eoto ABT'A mapardnidypappo pe Al = BA. Tote ta tpi-
yova ABA Ko AAT swou ioa (AB = AF AF BA, AA xown),
omote A= A. AdMG A+ A = 2L, omote A=A=IL. Emopévac,
10 ABI'A gtvar opBoydvio.

(111) Av €xetr Tpetg opBég yovieg Ba etvar Ko 1 dAAN opO1, apod
T0 AOpOICHA TOV YOVIOV KAOE TETpamAeLPOV glvar 4L .

(iv) Av 6heg o1 yovieg eivan ioeg, Tpopavmg OAeg elvar opBEs.

@ PopBog

Opropog

PopPog Aéyetar to mapariinidypappo mov £xer 6v0
oradoykég TAEVPES i6EC.

Emeidn 610 mapalAnAOYpapLo ot amévovTt TAEVPEC TOV glvat
{oec mpoxvOTTEL OTL OAES 0L TAELPES TOV POpPov ivan ices.

* [o16TnTES TOL pOpfov

(i) Ov owrycviol Tov poppov tépvovrar KGOeTa.
ii) Ot dway@vior Tov popPov dryoTopovY TIS YOVIES TOV.

Amooeiln

"Eoctom ABI'A poppog. Eneidn 1o tpiywvo ABA gival icookeAés,
N obpesog Tov AO givol Vyog Tov Kol O1YOTOUOG TNG YOVIiaG
A Emopévaog AI'LBA a1 AT dryotopel v A Opow n A’
dyotopel ™ I ko n BA 1 B xat A,

Zynuo 14

g
=
S
~
~
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2ynua 18

102

* Kpvmipua ywo va givon éva tetpdmievpo poppog

"Eva tetpamievpo eivar popfoc, av 1oyvet po amd Tig mopaKi-
T® TPOTACELG:

(i) 'Exet 6)eg tig mAevpég ToL ioEC.

(ii) Eivon maparinioypappo Kot 600 d1ad0yIKEG TAELPEG
ToV lvan loegc.

(iii) Etvar mapaiinioypappo kot ot S1y®dviol Tov TEUVO-
vtol KaOeTa.

(iv) Elvar maparinroypappo kot pio 610y®vidg Tov ovyo-
Topel pio yovia tov.

Améoedn

(1) xou (i1) IIpoxvmrovv dpeca amd tov opiopd tov poupov.
(1i1) 'Eotow ABTA mapaiinroypappo pe AT LBA.

210 tpiyovo ABA 1 AO givat d1dpecoc, a@ob ot d1aymviot Tov
wapoiAnioypdppov dtyotopovviat. Emiong, n AO eivar kot
vyog, enedn AT LBA. Apa 1o tpiyovo ABA glvar 1cookeréc,
omote AB = AA. Emopévmg 1o ABTA gtvon poppog. R
(1iv) 'Eoto ABI'A mapadinAidypappo kot AT diyrotodpog g A.
Tote mdA 10 Tplydvo ABA elvar 1cookerés (apod AO dryo-
TOHOG Kat d1dpecsoq), omdte To ABTA givar popfoc.

|5.5 Terpaymwvo

Opropog

Terpayowvo Aéyetor 10 TOPOAINAOYpORPO TOV givan
opBoydvio ko poppoc.

* [o10TNTES TETPAYADVOL

Amo T0V 0p1opd TPOKVTTEL OTL TO TETPAYWVO £xEl OAEG TIG
1010 TES TOL 0pBoYWVIOL KO OAES TIC 1O1OTNTES TOV POUPOL.
Emopévog, og kabe tetpldymvo:

(i) Ot amrévavtt mhevpég Tov ivon Tapdriinies.

(ii) Okeg o1 TAevpéc Tov glvar ioeg.

(iii) Olegg 01 yovieg Tov glvar opOE.

(iv) Ot dwywviol Tov eivon ioeg, Téuvovtal kGOeTa,
OLYOTOROVVTUL KO OLYOTOROVV TIG YOVIEG TOV.

* Kpimpro yro va givar £vo TETpATAEDPO TETPAY®OVO

[No va amodeilovpe 0tL éva TeTpdmievpo eivor TeETpdy®vo,
apkel va amodeiovpe 01t gtvar opBoydvio kot poppoc.
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Amodeikvoeton 0Tt £vo TAPUAANAGYPOPpO Elval TETPAY®VO, OV

1oYVEL i oo TIC TOPUKAT® TPOTAGELS:

(i) Mio yovia tov givor opO1| kot dV0 dLodoYIKES TAEVPES

Tov givan {oec.

(i) Mia yovia tov givor opOn kon pio dtoy®vidg Tov duyo-

Topel pia yovia tov.

(iii) Mia yovia tov givor opO1| Kot ot d1arydviot Tov KAOeTEC.
(iv) Ot daydviol tov givar ioeg kot 600 d1000YIKEG TAEVPEG

Tov givan iogg.

(v) Ot dwyoviol tov eivon ioeg ko  pior duyotopet pia

yovia Tov.

(vi) Ot dwywviol Tov givan ioeg ko KAOeTEC.

AXKHXEIX I'TA AYXH

Epomioeig Katavonong

1. oo am6 ta mapoxdro tetpdnlevpa etvor

i) opboycwovia, ii) poupot, iii) tetpaywva,
TTo10. OY1 KAl YIOTI;

303l

&

2. Me moiov¢ 1pdmong umopobus va amodeicovue 611
EVOL TETPATTAEVPO ElVaL:

i) OpBoywvio ii) Poufog

3. X u eidovg tpiywva yowpiloviol o wapardrwm oyr-
LOTOL Q7T TIG OLAYVIOVS TOVG,

i) OpBoywvio ii) Poufog iii) Tepdywvo
4. No. avapépete 500 ouoidtnres ko 560 S109opég wov
0POPOLY TAEVPES, YWVIES 1] O10ywVIOVS UETALD TWV
(evyav Twv oxnuaTwy:

i) Terpaywvo — Poufog
iii) OpBoywvio — Poufog

ii) Tewpayawvo — OpBoydvio

5. Zyusidore x oe kébe owoti mpdraocy:

i) O1 drayavior tov poufov
oev eival 1oeg.

ii) OAeg o1 ywvieg Tov poufoo
elvou 10€G.

iii) Evag poufog ue pio opon
ywvio eival TETPAYVO.

OO O O

iv) Kabe tetpaywvo eivor poufiog.

Aoxnogig Epnédmonc

1. Ze mopoiinidypoupo ABIA pépovue AEIAL xou
I'Z1AB.No. arodeilete om to AZIE eivou opBoyavio.
2. Aiveran mopolinAdypouuo ABIA ue xévipo O Ko
BA = 2AI" Av E, Z eivau 0. puéoa twv OB ka1 OA ovri-
aroya, va omodeilete otL 0 AEI'Z eivar opBoywvio.
3. No amodeicete 611 av 01 diyoTopor TV YoOVIdY Ta-
porinioypdppov de oovipéyovv, TOTE OYNUATICODY
opBoycwvio.

4. No amodeiets 611 éva mapalinidypouuo eivor pou-
pog, av ka1 (lovo oy 01 OTOGTACELS TWV ATEVOVTL TAED-
POV TOD givoul Io€g.

5. divetou péupoc ABIA e kévipo O. Iaipvovue dvo
onueio E ko Z tig Al wore OE = OZ = OB = O4. Na
amooegidete ot 10 AEBZ givai tetpdywvo.

6. Aiverar tetpaywvo ABIA. Zuc mievpéc AB, BI, IA
xa1 AA maipvooue onueio K, A, M ko1 N avtiororyo
éroia, wote AK = BA = I'M = AN. No. omodeilete ot
70 KAMN eivau tetpayvo.
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AT0OEIKTIKES ACKIGELS

1. Aiverou tpiywvo ABI y diyotduos tov BA xar M to
1éoo g BA. Amo to A pépovue wapdiinin mpog t BI,
mov téuvel v AB oto E. Av n EM téuver ty Bl ot0 Z
va omodeilete oti 10 AEBZ eivar popfog.

2. Znug mhevpég AB xou BI tetpaycdvov ABIA maipvoo-
e onueia E ka1 Z ovtiotoya, wote AE = BZ. Na omo-
oeilete om1

i) AZ = AE, ii) AZLAE.

3. Xz opBoycirvio ABIA, E ko Z eivor 1o péoa twv AA
kot BI” avtiororyo. Av H eivou to onueio touns twv AZ
ko BE kou O to onueio touns twv AZ kou I'E, vo. awo-
ogidege o to EOZH eivou poufo.

o amodeilete OtL av 000 KAOeTa TUUATO EYOVY TAL
D0 TOVG OTIG ATEVOVTL TAEVPES TETPOYWOVOD, TOTE El-

Yvvleta Oépota

1. diverar maparinioéypouyio ABIA ue é =45°. Ané 10
uéoo M g IA pépovue kdbeto mavew oty IA kou éotw
E kou Z to. onueia oro. omoio avtn téuver tig AA kow BI”
avtiotoyya (1 Tig mpoektdoels Tovg). Na arwodeilete ot
70 AEIT'Z eivar tetpaywvo.

2. X opboyivio ABIA pépovue BELAIL Av i diyo-
TOUOG THG YWVIOG ABE éuver ) IA oto Z, vo amodei-
Cete ot B = T'Z.

3. No anodeiéere 6u1: i) to dOpoioua twv anoctéoewv
Y0V oHUEIOV THG PACNS 1G0CKEAODS TPIYDVOD IO
TG 1o€g TAEVPES TOL Elvar atalbepo (ko ioo e Eva omo
0. VYN TOV), 11) TO AHPOIOUA TWV ATOOTACEDY TUYOIOV
ONUEIOD, TOL PPIOKETOL OTO ECWTEPIKO LGOTAEDPOD
PIYDOVOV, aTO TIG TAEVPES TOV elvar atobepo (kar ioo
L€ TO VYOG TOV).

Epapuoyéc twv nopaiinioypoupumv

|5.6 E@appoyég ota 1pivova

Oswopnpa I

To gvOVYypappo TuMpE OV EVOVEL TA PEGA TOV VO
TAELPOV TPLYAOVOL €ivor TOPAAANAO TTPOg TNV TPITN
mAgvpa Kon 60 pE To PIGo TG,

Amooeln

Ocwpodpue tpiyovo ABI' xou ta péoa A, E tov AB, AI'

B
avtiotorya (0y.20). Oa amodeiCovpe 6TL AE // = BN

[Ipoekteivovpe ™ AE katd tpuqpe EZ = AE. To tetpdmievpo
AAT'Z givar mapadlnAdypappto, apob ot d1aydviol Tov dtyoto-
povvtat. Apa AA=//TZ, ondte AB =// T'Z, apod AA = AB.
‘Etot to tetpdmievpo AZI'B elvan mapaAnAoypapo, ondte:
(1) AZ // BT épa AE // BI' ko

Zynuo 20 BT
(11) AZZBFﬁZAEZBFﬁAEZT-

Ocxdpnpa II

Av a6 T0 né60 oG TAEVPAG EVOS TPLYDVOL QEPOVIE
gvleia mapdiinin Tpog ma dAin wigvpd Tov, TOTE N
gvleia avTi] oépyeTal amd 10 pEco TNG TPITNG TAEDL-
pag Tov.
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Am6dEIEN

Ag Bewpnoovue éva tpiyovo ABIT kot oc @épovue amd 10
néco A g AB v mapdAinin tpog v BI' mov téuver v AT
010 E (0%.21). Oa amodeiéovpe 6t 10 E eivan o péco g Al
‘Eoto 611 10 E d¢ev givon pécso g Al Av Z eivon 10 péco g
AT, 10 tuqua AZ evavel ta péoa tov mhevpav AB kot AT
omoTe GOUPMVA LE To Tponyovuevo Bedpnua AZ // BI. 'Etot,
ouwc, £yovpe amd 1o A dvo mapdiinieg tpog tn BI, mov eivan
dromo. Apa 1o E elvar péco g Al

Osxopnpa III

Av 1pelg (TovAhdyioTov) mapaiinies gvleieg opilovv
og pio gvleio ico Tppata, 0o opifovv ica TupaTa
Kol 6 KGOg aAdn gvbeia mov TG TERVEL

Am6dEIEN
Bewpolpe Tig Tapaiinies gvbeieg €, €,, &5 01 omoieg TéEUVOLY

™mv 6, ota onueio A, B, I' kot opiCovv og avt ta ica gudd-
ypopuo tpiuoata AB, BIC (0y.22). Av wa GAAN gvbeia 8, tép-
VELTIG €, &, & 0T onueia A, E, Z avtictora, Oa arnodeicov-

pe 0tt AE = EZ.

Dépovpe AK // AZ. Tote ta tetphmievpa AAEH xow EZKH
elvar mapoadinAidypappa, ondte AH =AE (1) kon HK = EZ (2).
>0 tpiyovo AKI 1o B eivar to péoco g AI' kau BH // TK.
Apa 10 H eivan péoo g AK, dnradr AH = HK (3). And 11
(1), (2) xou (3) mpoxvmrer 611 AE = EZ.

* H pecomapdriniog 600 mapaiinimyv
Ocwpovpe 600 mopdAnieg evleieg € ko &, Kou £va THApO
AB = v k@0et0 TPpOg 0TEG, TO OTOT0 EXEL TAL GKPOL TOL OTIG € KAL &,

Av amd 1o péoo K g AB @épovpe v gvbeia € mapaAinin
TPOG TIG €; KO &, Tapatnpovue 0Tt K4be onueio M g ¢

v
LoaméyEL and TIG € Kt &, , apod MI'= MA = 5
Avtiotpo@o, av €vo onueio M 1coméyel anod Tig €, Kol &,,

10 M t0te eivan onueio petald tov maporiiov Kot 1oydet
v
MI'+MA =TA =v, onote MI' = MA = £y

"Etot ta tetpdmievpo MIAK kot MABK eivan mopadinidypopt-
ua (MI'// = AK, MA // = KB), onote MK // ¢,, €,. Enopévag, to

M avnikel otnv gvbeia €.

Zynua 21
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KataAryovpe Aowmdv 610 cuumépacuo OTtL:
O YeOUETPIKOS TOTOG TOV CNUEI®V TOV EMAEIOV TOV LGUTE-
YOVV 06 V0 wapdrinles svleieg £, Ko &, ivan pio gv0sia €

TOPOAANA TTPOG TIG €; KOL E,, 1] 0TT0i0, SLEPYETAL 0T T pPéca

TOV TURATOV TOL £(0VV TO. AKPO TOVS OTIS 000 TopIAANAES.
H ev0eia € Aéyeton pecomapdiinios Tov €, KAl €,.

E®APMOTI'H 10

Na amoderyfei 0TL To péco TOV TALVPAOV EVOG TETPATAEVPOV
givar KopveEg Taparinioypapupov.

Améoeln

Oewpovpue teTpdmievpo ABTA ko ta péoa E, Z, H, ® tov AB,
BT, TA, AA avtioctotya. Oa amodeifovpe 6t1 10 EZHO glvan ma-
POAANAOYPOLLLO.

dépovpe ) daymvio BA (oy.240). [apatnpovue 61t ta E ko O &i-

vou o péEca 000 TAELPAOV ToL TPrYdvVoL ABA, ondte EO =// 3 (1).

Opowo and 10 tpiywvo BI'A npoxvntel 6t ZH =// ES (2).

2xnua 24a

Ao i (1) o (2) éxovpe 6t1 EO = // ZH, omote 10 EZHO givon mapodAnAdypappo.

XHMEIQXH
Avaloyo ooumépoocua 1oyvel Kou o€ U KOPTO
tetpamievpo (oy.24p).

Zynipoc 24f

E®APMOTI'H 2n

Na dwnpebel éva gv0Oypappo Tpipe AB og tpia ica gv0v-
ypoppa Tpfqpato. (6y.25).

Adonm

Ddépovpe o nuevbeio Ax ko waipvovpe o€ avt Ta ica dtedo-
ykd evBOypappa tpuqpata AL TA, AE. @épovpe ™ BE kot and
ta A, T xon A mopdAAnieg mpog avtn, ot omoieg téuvouy v AB
ota onpeia Z kot H. Tote cvpowva pe to Bedpnua I, cel. 105,
Oa elvar AH = HZ = ZB.
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|5.7 Bapukevipo 1piyodvov

Ov dwapeosor gvog Tpry@vov diépyovror amd to io10
onueio Tov omoiov 1 0mOCoTUGT OO KAOE KOPVLOT)

2
givan T, 3 TOV PUNKOVG TNG OVTIGTOLY(NG OLOUEGOV.

Améoeln
‘Eoto tpiyovo ABI. ®épovpe t1g 600 dapécovc BE ko I'Z.
Enedq B, + I, <B+ 1T < 2L, ot 800 d1Gpuecot téuvovol oe

éva ecmtePKO onpeio O tov tprydvov. Av n A® téuvel BT
010 A, Ba amoodeifovpe 6t 1) ) AA givon 1) Tpitn S1dpecog Tov

2
Tpryddvov, omiadn BA = AT kot 11) A® = 3 AA.

1) Zmmv nuevbeio OA maipvoope tunpo OK = AG. Tlapatn-
povpue 01t Ta onpeia E ko O givor ta péca tov mAevpdv Tov

I'K
tpryovov AKT, omote EO = // EN (1).

BK
Oupowa amd to tpiymvo ABK €yovue 2O = // - (2).

And i (1) kou (2) mpoxdmrer 6Tt BE //TK xon I'Z // BK, dnAa-
oM 1o BOI'K eivar maparinroypappo (3). Apa ot dtaydviol
Tov oryotopovvtat, ondte BA = Al

To onpeio O, oto omoio TéUvovtan ot drdpesot tov ABT, Aéye-
tol fapvrevipo (| KEVTpo fdpons) TOV TPLYDOVOVL.

i1) A6 to moparnroypoupo BOI'K éxovpe axdun

K A®
OA=AK ===, Gpu ®A=—> i A®=20A.

Ao tic (1) xar (3) mpoxvmrel OTL
'K BO
e= T = 7 T| BO® =206E.

Opowa amd t1g (2) ko (3) éyovpe I'O = 20Z. Tapoatnpolpe,
Aowmdv, 611 10 Papdkevrpo £xel TV WO TO Vo, yopilel kbbe
SLAECO GE dVO TUNUATO TOV TO £val Eival SUTAAGLO TOV GAAOV.
Eniong épovpe 0Tt AA = ABO + OA = 20A + OA = 30A. Apa

1 2
OA = ? AA, ondte AO = g AA.

2 2
Opota Tpokvmtel 611 BO = 3 BE «xa I'®= 3 rz.

IMAPATHPHXH

2y mopardve mpotaocn Oew-
priooue to onueio ouns O twv
0vo owauéowv BE kou I'Z xou
amodeiloue ot n AO av mpoek-
ta0¢l givar n tpitn didueoog AA.
Avt6¢ o Tpomog amotelet wa fo-
okt uéQodo yio va omodeKvo-
ovue ot peig evleieg cvVTpé-
JOVV O€ KAT010 OHUELO.
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Zynuo 28

ITAPATHPHXH

Orav 0 tpiywvo eivar opboyn-
vio, 10 0pBoKevIpo eivor N Kopv-
N ™S 0pONS ywviag, Eva oe opi-
Slvyadvio tpiywvo to opfokevipo
Ppioketar extog Tov TPIYOVOD.

108

Amodei&ape Aomdv Ot
H anéctaon tov fapukévrpov O evog Tpryc@dvov ABI oo kd0g ko-
2

PLP] TOV 1IGOVTOL LIE TOL 3 TOV PIKOVG TI|G GIVTIGTOUNS OLUEGOV.
l 5.8 To opBdxkevipo 1p1ydvov

Atjppa

Ovtapadimhes, ToL GyovTar 076 TIS KOPLPES EVOS TPLYADVOD TTPOS
TIS OTEVONVTL TAEVPES TOV, GYNUOTILOVY TPEYVO, TO 071010 £XEL (G
HEGO. TV TAEVPOV TOL TIS KOPLPES TOV GPYLKOV TPLYMDVOU.

Améoeln

Amd g kopveég A, B, T' tprydvov ABIT @épovpe mapdiinieg
TPOG TIG OMEVAVTL TAEVPES TOL, O1 omoieg opilovv éva vEo Tplym-
vo KAM (oy.27).

Aoyo tov oynuatilopevov toporinioypdupnv KATB, AABI'
ke MBAI éyovpe: KA =BI'=AA, AI' =AB =I'M ko KB =
Al'=BM.

Enopévag ta onueia A, B, I eivan ta péoa tv TAevpdv tov
tpryovov KAM.

O @opeig TOV VYOV EVOG TPLYDVOL diépyovTar ol To
io10 onpueio.

Améoeln

"Eoto tptywvo ABI kou ta Oym tov AA, BE xon I'Z. And tig ko-

pLEES Tov A, B, I' pépovpe TopdAAnAeg TPog TIG ATEVOVTL TAEVPES
(0y.28). Zoppwva pe to Anppo, oto tpiymvo KAM 1o onueia A, B,
I' etvon ta péoa tov mevpmv tov. Emiong, mapampovue ot ot
evbeieg AA, BE ko I'Z eivan kdBeteg otig KA, KM kor MA oavri-
otoya (apov ivon kaBeteg otig BI, A" ko AB) ko pdioto stvon
kaBeteg ot péca Toug. Anhadn ot eubeieg AA, BE kon I'Z gtvan ot
HEGOKABETOL TV TAELP®Y TOV Tprymvov KAM, ondte Ba Siépyo-
vton amtd to 1d10 onpeio H.

To onpeio H Aéyeton oplorevzpo tov tprydvov ABI.

IHorizMA

Ov kopueéc A, B, I, tpryd@dvov ABI™ kon To 0p00KevTpo TOO
H omotelovv opOokevrpukiy teTpddn, onradn kads éva
o6 avtd To onueio givor 10 0pBOKEVTPO TOV TPLYDOVOUL,
7oV opileTor amo Ta GAla Tpia onpeic.
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[Ipdypatt o1 kopveéc m.y. B,I" kot 10 opBdkevtpo H tov tpryo-
vov ABT opifouv to tpiywvo BHI.

To dyn HA,BZ «o1 T'E tov tprydvov BHIT tépvovtar oto A,
omote 10 A glvan to opBokevipo tov Tpry@vov BHI.

|5.9 Mia 16161nTa 10V 0pOOY@DVIOL TPIYDVOUL

Osopnpa I

Améoeln

Bewpovpe opboymvio tpiyovo ABI (A= 90°) kot T O1dpeco
BI'

o0 AM (0%.30). Oa anodeiéovpe 0TL AM = BN

Dépovpe ™ ddpeso MA tov tpryddvov AMIL To MA cuvdéer ta
péca 6vo mhevpdv tov Tprydvov ABI, omdte MA // AB. A4
AB_AT, emopévog kot MALAT Apa, to MA givon Hyyog kon 616

BI'
pecog oto tptywvo AMI, ondte AM = MI, oniadon AM = T

To mapamdve Bedpnpa 1oYVEL Kot avTIGTPOPOL, SNACY):

Osxopnpa Il

Amooaitn
Oswpovpe tplywvo ABIT kou ) ddipesod tov AM (oy.31). Av

BI A
AM = 0 Oo. amodeibovpe 6TL M Yovio A gtvar opon.

BI' A A
Eneion AM = - éxooue AM = MI, onote A| =T (1) xon

AM = MB, onétc A, =B (2).
Ao 116 (1) ko (2) mpoxvmTel OTL 1&1 + 1&2 - B+ IA“, onAadn
A=B+T.AMGA+B+T=2L, onbte 2A=2L fj A= IL.
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KE®PAAAIO 5

Av o€ 0pBoydWvio Tpiymvo puo. yovio Tov wovto pe 30°, Tote 1) omé-
VOVTL TAEVPA TOL EIVOL TO PNG0 TNG VTOTEIVOVOUS KOL OVTIGTPOPO.

Amdoe1En

Ocwpovpe opboyavio tpiymvo ABIT (A= 90°) pe B=30° (cy.32).
BI'

Oa anodeifovpe OTLAL = -

Emeidn B- 30°, eivan T'=90° - 30° = 60°. dépovpe ™ dudpe-

BI' A
00 AM «xa givar AM = 7 = MI. Etc1 A, =T = 60°, onote

10 Tpiywvo AMI elvan i6omAevpo. Emopévog AI' = MIT = Y

BT
AvtioTpo@o, av 6to opboymvio tpiyovo ABI eivan Al' = S

(0.33), 00, amodeifovpe 611 B= 30°.
Améoeln

B
Ddépovpe ™ ddpeco AM, ondte AM = - = MI = AT (agpov

Al = 7). Apa 10 Tpiyovo AMIT givan 166mAevpo, omdte
T = 60°. Enopévag B=90° — 60° = 30°.
AYKHXEIX I'TA AYXH

Epomoeg Katavonoeng 2. X napwco'zra) ayHHoTo. VO, DEOMVM TG YOVIES P KO 0.
1. Zra mapaxdrw oynjuaza vo. vnoﬂoyzaers 70X KOL ).

A
/\\AE/BF
E
A X

[
B x+2 r B y r
/ / \\3 s r ’ M :
J ’ € ‘ 3. Yrdpyer wpiywvo oto omoio 10 0pOokevipo kai to
3 / \X e M Papvrevpo tovtilovial,
3 / \3’5 ’ A 4. X100 mapoKdTw cyipe vo. SIKaLoA0YHoETE TV 160TH-
N. % 00 AM = AE.
5/ 5, Al B .
A
2>
A 4 A
y
5 M r Al r
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5. Ze opBoyovio tpiywvo ABI (AA = 90°) o xvKAog
orouétpov Bl diépyetoun amo 1o A;

Na. dtkaioloynoete v amovinon oag.

Aoxnogig Epnédomonc

1. Av 4 kau E eivou ta péoa twv nlevpdv AB kor AT
iywvov ABI kor Z toyoaio onueio s Bl vo amodei-
Cete ont  AE Oryorouei v AZ.

2. Aivetou tpiywvo ABI ko i diGuecds tov AA. Av E,
Z kou H eivar ta péoa twv BA, AA ko AI” avtioroiya,
va. amooeilete ot 10 AEZH eivou mopolinioypopo.
3. Ze wpiywvo ABI pépovue ta dyn BA kou TE. Av M
eivau 10 uéoo g BI, va amodeilere ot A{A = ME.

4. Aivetar opBoydvio tpiywvo ABI (A = 90°) ue
B = 30°. Av E, Z eivou to uéoa twv AB ko AL va amo-
ocilete o1 EZ=AI

5. 4v o€ piywvo ABI givou g = 14, VO omodeiéere o ff = 1y.

6. Aiverar opBoydvio tpiywvo ABI (ff = 90°). Ilpoe-
kreivooue ) 1A katd toyaio tunuo AA. Awo to A pé-
povue AHL1BI, n omoio. téuver tqy AB oto E. No. aro-
ociéere o1 I'E1AB. R N

7. Aiveror opQoyavio tptywvo ABIT (A = 90°) ue B = 30°
xor A, E ta uéoa twv AB xou BI” oviiotorya. Ipoekrei-
vovue v EA kowa qunuo AZ = EA. Na arwodeiete oti to
AI'EZ eivar popfog.

AT0dEIKTIKES AGKNGELS .
1. diverou opBoyavio piywvo ABI (A = 90°) ko 7o
bdyog tov AA.
i) Av lz Z E,‘l'\//\al 0. péoa twv AB kou Al va amodeilete
ot EAZ =4 = 90°.
ii) Av M eivor 10 péoo g EZ, vo amodeilere ot

BI’
AM = —.

4

2. Aiveron mapalinioypappo ABIA ko ta péco E ko
Z v BI” kou IA avtiotoryo. Av n EZ téuvel t o10ya-

vio Al oto H, va. amodeilete ott TH = 7

3. X opboydvio tpiywvo ABI (AA = 90°) ue § > f
pépooue ™ 510’(/48(10’ rovAAA{ ka1 To vyog 00 A4. Na
oamooeilete ott MAA =B —T.

4. Av E, Z ta péoo twv mhevpdv AB, TA wopalinlo-
ypaupov ABIA aviiotoiya, vo awodeiéete ot o1 AE kau
BZ wpiyorouovv ty diayaovio AL

5. Av E, Z ta péoa twv mleopdv BI] IA mopolinlo-
ypaupov ABIA aviiororya, vo amwodeiete ot o1 AE kau
AZ tpryotouody ) dioywvio BA.

6. 2¢ tpiywvo ABI A givar 10 uéco g diauéoov AM.

Av n BA téuver v mlevpa AL oo E, va amodeilete
Er

ott AE = 7

7. Xe mopalindoypopypo ABIA mposkreivovue v AB

xoza qunuo. BE = AB. Av 5 AE téuver v AI” oro H ko

™ BI oto Z, vo, amodeiéete ot

y AH

ii) ’H = >

8. 2z opboydrvio tpiywvo ABI ue B = 30° 5 kaberog

oto uéao M tnc vmoteivovooag Bl téuver v nievpa AB

oto A. Na amodeiéere 0ti:

i) BZ = ZI

AB

i) MA = A4, ii) MA = 5

9. Aivetou opboyivio ABIA ko E, Z to. péoo. twv AB kou
BI” avtiororya. Av H, K o1 mpofolrés twv kopvpwv A kai
I" ot diaycdvio BA avtiororyo, va amooeilere o EH1KZ.
10. Tpio. ywpira mov de Ppickovron otny idia evbeia
avijkovy otov 1010 orfuo. O dnuog aropoailel vo koTo-
OKEVATEL oo (evbein), 0 omoiog va 160TEYEL OO TO!
wpia yowpid. Ilog Oa yiver n yapaln tov dpouov, Ilocor
7670101 IPOUOL DTGPYOVY;

Yvvleta Oéporta
1. & tpiywvo ABI ue B>T pépovue To Dyog Tov AA.
Av E kou Z ta Auéaa Ty ilf kot BI” avtiotoyya, va amo-
ocilete on AEZ =B — I R
2. 2 opBoycvio tptymvo ABI (A = 90°) pépovue o tyog
100 AA. No amodsidete ot av BA = ]5° wote A4 = % Kol
avtiotpoga. (Yrooeiin: Dépovue ) oidueco AM).
3. Xe kopto terpdmievpo ABIA Oswpoiue to Popo-
xevipo K tov tprycvov ABI kou to péoo E, Z xou H
twv AB, IA ka1 KA aviiotoryo. No amodeilere ot
EH//KZ. N N
4. Aiverar wpiywvo ABI ue B = 2I" < 90° ka1 10 Dyog
100 AA. Ilpogkreivooue v AB katd tunua BE = BA.
Na amodeiere ot1 n AE dryotouet v mlevpa AL
5. Aiveron tpiywvo ABI" pe AB<AI 3 dryotduog tov
AA kou M 1o uéoo g BIT Av E eivor 5 mpofor tov B
ot ootopo A4, va amodeilete oti:
i) EM//AL,
Al — AB

5

A A
iii) AEM = 7

ii) EM =

6. Aiverou wpiywvo ABI 1o vwog tov BA ko M to péco
o0 unuotog IA. Ilpoekteivovue ™ AB koo tunua
BE=AB. No amodeilete ot 1 kabetn amo o M oty
AB, n kabetn omo to A otyv EI” koa 1 BA covipéyovv.
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7. Av K xou A givor o1 mpoforés tng kopveiis A tprycd-
vov ABI" atnv eowtepikn kou eCwtepikn O1(0TOUO THG

yovips B avtiotoiya, va amodeilete oti:
i) o AKBA eivar opBoyavio.
H evbeio KA oiépyeror amo to ,uéag g Al

. divetou opboyavio tpiywvo ABI" (A = 90°) o dyog

Tparélia

700 A4 Kkau n diauecos tov AM. Av E, Z ot mpofolég
700 A otigc AB xou Al avtiororya, va amodeilete oti.

i) A4 = EZ,

ii) AMLEZ,

iii) H diaueoog AM to tunuo AZ xoi n mopoiinin mpog
v EZ oo to B covipéyovy.

5.10 Tpanézio

Opropog

Tpanélio AéyeTor To KUPTO TETPATAELPO TTOL £YEL NO-

vo 600 TAgvpég mapaiinies.

Zynuo 34

O mapdariinieg mievpég AB kot TA (oy.34) tov tpameliov
ABTA Aéyovton fldoeic tov tpomeliov.

Kabe evbiypappo tunqpa kébeto otig Pdoeig tov tpameliov pe to
GKpaL TOL GTOVG POpPEIC TV Pacewv Aéyetan vyroc Tov Tpameliov.
To gvBOYpappo Tuque EZ mov evovel ta péca tov pn topda-
AV TAELPOV TOV Aéyetan drducaoc Tov Tpomeliov.

Ocxdpnpa I

H dwdpecog Tov tpaneliov gival Tapaiinin mpog Tig
Baogig Tov kKo ion pe To MUIGOpoIGNA TOVG.

Anradn, av EZ didpecog tov tpaneliov ABTA, tote:

1) EZ // AB, TA xaw i1) EZ =

Améoeln

AB +TA
2

Bewpovpe tpanélio ABTA (AB //TA) (6%.35), tn dtoydvio Tov
BA kot E 10 péco g AA. And 10 E @épovpe gvbeia € mapdh-
AnAn tov AB kot T'A mov tépvetl tic BA kot BTN ota K ko Z
avtiotoryo. Tote:

2710 tpiyovo ABA 10 E givan péco g AA kar EK//AB, omote

AB
1o K givar 10 péco g BA kot EK = > (1).
Eniong oto tpiymvo BAT 10 K givon péso g BA ko KZ//TA,

A
omote 10 Z givan to péco g BI' kar KZ = S (2).

Emopévog n EZ eivan d1dpecog tov tpameliov kot
i) EZ // AB, T'A (am6 xotockevn).
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ii) Am6 116 (1) xou (2) mpoxvmTel OTL

AB TA AB +TA
EK+KZ=T+7 ﬁ EZ=T

TIoPIZMA

H owapeooc EZ tpaneliov ABI'A diépyetan amo ta péca
K ka1 A T0v dweyoviov Tov ko to Tppa KA givan wa-
pariinio pe TS Paoelg TOV KOl (60 pE TV NUIOLEQOPA
TOV fdos@v Tov.

Améoeln

Amodeilape mopamdve 6tt To K eivar péso g BA (oy.39).
Oupota, av eépovpe v Al (6%.36), oto 1piywvo AAI' 10 E
glvar péco g AA kar EA // TA, ontdte 10 A givon péco g Al

T'A
kot EA = 3 (3).

Emopévac, n didpecog EZ tov tpameliov diépyetot amod ta. pé-
oo K, A tov dayoviov tov kot tpoeavng KA // AB, TA.
Eniong a6 115 (1) o (3) mpoxvmrtetl OTL:

' AB I'A—AB
EA_EK:T_T il KAZT(I,LSFA>AB).

5.11 loookenég panézio

Opropoc

Ioookerég Tpaméllo Aéyeton To Tpaméllo TOV omoiov
oL un wopadiinieg mhsvpég gival ioeg.

* [o10tNTES 1600KELOVG TPOTECiOV
Av éva Tpamtélo givor 1600KeAES, TOTE:

(i) O yovieg mov mpookevton o€ o faon eivon ioes.
(ii) O dwyovioi Tov givon ioes.

Améoeln

(1) 'Eot® ABI'A wwookeréc tpamélio (AB//TA kou AA=BI).
dépovpe To vyn AH kan BK. Ta tpiyove AAH kor BKI eivan
ioa (ﬁ —K= 90°, AA = BI" kot AH = BK = v), onote F=A
Emedon A+A=180° ko B+ T'= 180° (g evTOG Ko €Ml TaL Q-
T4 pépM), £xovue Ko A=B.

(11) Ta Tplyova AAT kot BAT (oy. 39) givan ioca (AA = BT, TA
KOWVY| Kot AAT = BIA“A), onote Al = BA.
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* Kpvmpra ywo va givon éva Tpaméllo 100okeAES
‘Eva tpaméflo etvat 1606KeAES, av 1GYVEL (ol amd TIG TOPOKA-

VO TPOTAGELS.

(i) Ovymvieg mov TpookevTal o€ o facn Tov gival ioec.

(ii) O dwyovioi Tov givon ioes.

E®APMOI'H

Na amodery0ei 011 ¢ kKG0g woookeréic Tpomélio:

(i) av TpoekTEivOLPE TIG 1| TAPAAIAES TAEVPES TOV GYNNOTILO-
VIOl 000 IGOGKEA] TPly®VA,

(ii) n evBeia wov NEpyeTon amd 1o péca TOV faoewv ival peco-
Ka0gTog TG KGO faongc.

Améoeln

(1) 'Eotow ABI'A 1cookelég tpamélio (AB//TA) kot O o onueio Toung
twv AA kot BIL Ta tpiyova OAB ko OAIL eiva 1GOGKEAY, ApOD
A, = B, xaw A =T (ABTA 1cockeAég TpameQio).

(i1) H pecokdabetog € g Paonc AB diépyetar amd 1o O, emedn 1o
tpiymvo OAB eivar 1cookeréc. H ¢ givan kdBetog ko otn T'A enedn
I'A//AB. Agpob 1 € diépyetar and to O, glval Kot Hiyog TOL 100CKE-
Aovg tprymvov OT'A, dpa pecokddetog kot ot TA.

AXKHXEIX I'TA AYXH

O

2o 40

Epomioeig Katavonong

1. An6 ta mapaxdrw tporélio va Ppeite ta x, y, w ko O.

0
120°
®

2. Me m0100¢ TPOTOVS UTOPODUE VO ATOOEILOVUE OTL
EVOL TETPATTAEVPO €IVAL 1000KEAES TPaTECIO;

3. Ti ovoudlerar diduscog tpamelion; Iloleg 1016thnTes
Exel,

4. Xto 1oookeléc twpomélio ABIA eivou: AB = 5x,
Al = 3x kou /f = 60°. H mepiuetpog tov tpomeliov givar:

A r
60°
A B
i) 10x ii) 11x iii) 12x
iv)13x v)14x

A1k010A0yRoTE TNV ATGVTHON TOG.

Aocknosig Epnédmong
1. Aiverou tpamélio ABIA (AB//TA) kaw i O16ue60¢6 T00
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EZ. Av o1 un mopalinleg mhevpég tov AA, BIT téuvo-
vzai ato K kot H, O eivai ta péoa twv KA kot KB ovti-
otorya, va amoogiéete ot o E, Z, H, O eivou kopopég
pomeliov.
2. Av A kot E eivou 1o péoa twv mhevpdv AB kor AT
avtiotoya 1000keloig tprycovov ABIT (AB = AI), va
amooeiéete oti o AEI'B eivou 1000keAés tpamédio.
3. O dwyadvior 10ockelots tpameliov ABIA (AB//IA)
éuvovtar oto O. Av E, Z, H, O eivai to. péoo. twv OA,
OB, OI' ,04 avriotoya, va amodeilere ot to EZHO
elval 1000KeAES TpaTtédio.
4. Aiveton mwopoarinAdypouuo ABIA kor to dyog tov
AE. Av K, A eivar ta puéoa twv A4 kou Bl avtiotoiya,
va. amooeilete ot 10 KATE eivou 1000keAés tpoméio.
5. Aiverou 100okelés wpamelio ABIA (AB//IA) ue AB < I/
xou ta. Oy tov AE ko1 BZ. Na amodeiéete ot
IA—AB

2
6. Amo v kopven A tprycvov ABI” pépovue evbsio &
OV 0gVv TEUVEL TO TPiywvo Kal ag givar BB kai I'T" o1
omootaoels v B kai I' omo v evbeio e. Av M eivau
70 puéoo g B'T" ka1 K to puéoo g dwopécov AA va

AE =17 =

amooeiletre ott MK = 7

ATOOEIKTIKEG ACKIGELS

1. Xe wparélio ABIA(AB//TA) n diyotduog e ywviog
700 B/\Té/lvsl ™ o1dueoo tov EZ oto H. Na amodeilere
ou BHI™ = 90°.

2. X¢ i0ookelég piywvo ABI (AB = AT) M eivou to0
uéao g AB. Av n ueooxdberog s AB téuver v AI
oto Z kou ) TopdAinin amwo to Z wpog ) BI” téuver v
AB oto H, va amodeilere érzAF H = AZ. N

3. Aiveron tpomélio ABIA pue A = A = 90° kou B = 120°.
Av AB = 2a xou BI” = a va vmoloyicete ) oiducco EZ,
WG TVVAPTHOT TOD (.

4. X éva wpomélio ABIA, n pwia ard g un mapdlinieg
mAevpés Tov AA eivau ion e to afpoiayio Twv ﬁdaawv. Av
M eivau 1o uéoo g Bl va amodeiéete ot AMA = 90°.
5. A76 1o uéoo E tng mhevpag Bl 16ookedovs tpareli-
ov ABIA (AB//IA) pépovue mopdrinin mpog tnv AA
wov téuver ™ Al oto M. No. amodeilete ott BMALAIL
6. Aiverar tpiywvo ABI kai o byog tov AH. Av A, E,
Z eivau ta péoo. twv AB, AI” kou BI” avtiotoryo, va amo-

ocidere o 10 AEZH eivau 1000kelég tpamédio.

7. Av o¢ tpoamélio n pia Pdon sivor dimAdora g GAMG,
va. amodegidete 0Tl 01 d10y@vIoL ywpilovy Th OIGUETO TE
0 lo0 TUHUOTO.

8. diverou wpoarélio ABIA (AB//IA) ue IA = 34B kou K,
A ta péoo twv daywviwv tov AB kor AL avtiotoiya.
Na. arooeilere ot 10 AKAB eivou wopolinioypopo.
Iote avto eivor opBoywvio;

3
9. Aivetou tpoméfio ABIA (AB/IA) e IA = 5 AB. Av

E, Z, H eivai ta péoa twv AB, BI" ko1 AE avtictoiya,
va amodeitete oti 10 ABZH eivor mopallnioypoyyo.
Av n mpoéxraon s AH téuver wm IA oto O, tote
OA =AI' - AB.

10. Av A', B, I'', A, K’ eivau o1 mpoPoléc twv kopv-
PV ka1 Tov kéEvipov K wapoarinloypauuov ABIA avti-
ororya. oe evleia € TOV AYNVEL OAES TIC KOPLPES TOV
TPOG TO 1010 UEPOS THG, VO. ATLOOEICETE OTI

AA' + BB + IT" + 44" = 4KK'.

Xvvleta Oéporta

1. Ze wparélio ABIA (AB//TA) éyovue AA =A4B +I4.
Na. amodeiéete ot 01 dyyoTouor Twv ywviwv A kor A té-
pvovroa oty BI! N N

2. Aiveron tpamélio ABIA pe A = A = 90° kau
BI' = A2]21 Av ]\Al eivar 1o péoo g Bl va amodeilete
ott AMI" = 3MAB.

3. Mia evleia & diépyetan omd v Kopopn A evdg mo-
porinioypauuov ABIA ko Exer exotépwbev avtig Tig
xopopes B ko I Av A', B kou I o1 mpofolés twv A,
B xou I" avtiororyo oty evbeia €, va amodeilete ot
AA' = IT' = BB' (ug AA' > IT").

4. Aiveror opoyawvio ABI (A = 90°) kou A, E ta péoo.
v AB kou BI” avtiotoiya. Awo to uéoo Z tov AA pé-
povue wopdalinin mpog v Al woo téuver w Bl oro H.

3 A
Av ZH = 3 BI" ,va. vmoAoyioBet n yovia B.

5. 2e tpamélio ABIA (AB//IA) ue AB < IA, éotw M to
uéoo g BIT Na amodeiere ot

i) av AM = AT kau n wopalinin omo to A mpog w BT
téuver ™ AM oo E, tote AM = BE,

3
ii) av E eivor 1o péoo g AM, tote AE = 7 BI!
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2XOAIO

To va amodeiéovue ot vmdpyovy
KAmoLo. oo o, 0L100NUELwTO ONf-
et tpryawvov (Popvrevipo, op-
Ooxevipo xtd.) rabog kor g
Pooixég Tovg 1010TnTES YPHOIUO-
momooye ) Oewpio TV TOPOA-
AnAoypauuwv wov otypiletor oto
artuo. mapoliniios (§ 4.2).

5.12 ASioonpeioieg ev0eisg Kar KUKAO1
IPIYDOVOUL

Eidape mponyodueva (§4.5 ko §5.7 - §5.8) 611 o€ €va tpiywvo
Ol LECOKADETOL TV TAELPAOV TOV, Ol JYOTOUOL TOV YOVIOV
TOV, 01 SIAPEGOL KO TOL VYT TOL OTOTELOVV TPLAGEC GLUVTPEXOL-
oV gvbelmv.

Avakepalaiwvovtog, o€ éva tpiymvo ABIT amodei&ape O6TL O1-
épyovtar amo To id10 onpeio:

* O1 pecokaBeTol TV Tp1v TAELP®V ToL. To Koo onpeio O Aé-
veton wepikevTpo tov ABI kot o kokhog (O,0A) Aéyetan mepr-
YEYPURNEVOS KUKAOG TOV TPLYDVOU.

* O1 d1yotépOL TOV TPLOV YOVIDVY Tov. To kowd onpeio I Adyetan
éykevrpo tov ABI ko 0 kOKAOG pe kévrpo 1o I ko axtiva v
Kown amdotaot Tov I amd TG Tpelg TAevpES Tov, AéyeTan gyye-
YPORPEVOS KOKAOG TOL TPLYDVOV.

* Ot tpeig ddpecoi Tov. To koo onueio Toug O Aéyetan Bapo-
kevrpo tov ABI.

* Ta tpia VyM ToVL. To KOO onueio Tovg H Aéyeton opOoKevTpo
touv ABI.

I'ENIKEX AXKHXEIX

1. Aiverou wpiywvo ABL (B # y) ue AA = 60°, ta dyn
700 BA, I'E kou ta uéoo. M, N twv AB, AI” avticroryo.
Na amodeilere o1t ME = NA.

2. Aivovtar 6bo mapdlinles evleies €, &, kar onueio
A g g;. Pépovue AK e, Av B onueio g &, xo1 pia
evbeia, mov diépyetar amd to B, téuver uig AK kai ¢,
ora A Kol E avriaiozxa, wote AE = 24B, va amodeie-
7€ ot ABK = 3EBK.

3. diveroa tpiyawvo ABI pe AB < AT A to uéoo e AB

Al
xor onueio E ¢ nuevbeiog AB, dote AE = > Amo

w0 B ka1 E pépovue kabeteg oty dLyotopo g yoviag
A, o1 omoieg téuvovy v Al ota B' kou E' avtiotoiya.
Na amodeiete ot1:
Al'— 4B

2
ii) H evBeia EE' 0iépyetar amo to uéco g Bl
4. Aiveror maporinldypouuo ABIA ue AB=2BI]

é > 60° xou to Dyog tov AE mpog ) BI' (AE LBI'). Av

i) BE =

~
~
N

Z, H eivau to. uéoa twv IA kot AB avtiotoya, vo. amo-
oeilere Ot1:

i) to HBI'Z eivau poufog,

i) n ZE eivau dryorouog e HET,

iii) 7o HEI'Z eivou 1000keAés tpaméio,

iv) AZE = 3ZET.

5. EvOeio & apiver tig kopopég tprywdvov ABI wpog to
1010 uepog g AvA', B', I'', K' o1 mpoforés twv A,B,I°
ko1 Tov Popvrévipov K avtiotorye oty g, va omo-
ocicere ot1 AA' + BB' + I'T"' = 3KK'.

6. Aivetou 1600keréc tpiywvo ABI (AB = AI) kou A 7o
uéao e BIT Dépovue AELAIL Av Z 1o uéoo tov EI,
Vo amo0giEeTe OTL:

i) AZ//BE,

ii) AH1 BE, omov H 7o uéoo tov AE.

7. Aiveton wpiyovo ABI' xou M 10 péoo g BI!
Karoorevalovue eCwtepika tov 1p1y@dvov T TeTpa-
yova ABAE ko1 ATZH. Av K kou A eivai ta kEVIpo, v
ABAE xou AI'ZH ovtiotoiya, va omodeidete 0Tl 10 1pi-
yawvo KMA eivor 160okeles ko opBoyavio.
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8. Aiverar tetpaywvo wevpas o kar kévipov O. Zn

Al
owayavio Al waipvovue onueio M, wore I'M = ~

Dépovue ) BM mov téuver t IA oto E kou OH kadbety
otn BT n omoia téuver ty BE oo Z. Na amoodeiete oti:
a
ﬁ 0Z = i;,
ii) to OZI'E eivai mopallnloypoyuo.

9. O1 un mopdrinles mhevpés AA kou BIT tpameliov
ABIA téuvovior kabeto oto O. Av K, A ta péca twv

Paocewv AB ka1 AI” avtiororya, va awodeifete oti:
i) ta onueia O, K, A eivou ovvevbeioxd,

Y| B
ii) KA = ————E———'CU8ldIﬂ>>14£D.
iii) av E, Z givai to. péoa twv oiaywviov AI' kar BA
avtioroyya, 10t 10 KEAZ eivar opQoyavio.
10. diverou tpiywvo ABI] o1 diyotéuor tov BA koI E
Kot to peso M tov EA. Na amodeilete ot i amdot
700 M ané ) BI eivou ion ue to dlpoioua twv am
otdoey 100 ano ti¢ AB, Al

ApaocTNprOTNTEG

1. Ado adélpra Khnpoviunoay éva oidmedo oyhuotog Tapalinioypbuuov,
70 0T0oi0 &yel TV TAEVPB AB mapalinin mpog onudaio dpouo wov diEpyeTol
UTPOaTd. 0o T0 01KOTEDO. Tlidg Oa poipacbet dikaio to otkomedo uetalo
TV 000 AOEAPDOVS

SpoLog

2. Exovue 4 ioa opOoydvia tpiywva. Torobetmviog Katdlinia 1o éva tpiymwvo dimia ot GAA0, TL EI00VS TETPa-
wAevpa karaokevalovue;, Na yivoov ta oynuora.

3. Na eéetaoete mola amo To. TOPOKATOD TETPATAEVPO, EYOVY KEVTIPO GUUUETPIOG, TO1G. EYOVY GEOVES GOUUETPIOS
ka1 wooovs. No yivovy to ayfuoto kot vo. Ppedel T0 GOUUETPIKO TV KOPOYMDY TOVS KOl TWV TAEVPMDY TOVG.

i) mapolinloypoyo iv) TETPayvo

ii) opQoywvio v) tpomédio

iii) poufog Vi) 1000KeAES TpOTECIO

4. Ocwpoiue evleio & kar evoypopyo Tujua AB. Na vroloyioete v amdotooy tov uécov M tov tuhuatog,
WG OVVAPTHOH TWV ATOOTACEDY TWV aKpwV 00 A Kot B amo v evbeio & (Yrooeily.: Na dioxpivere wepimro-
o€lg yLa Tig drapopes Béoeig twv A kou B wg mpog v evbeio g).

Epyocia

2 po mediddo vrapyel Aopog A, Tov omoio TpokeITal va. diooyioel evlsio aronpoopouk ypouun ABIA. Tlog
0 unyavikog Ba yapdler v mpoéxroon IA avtig miow amxd T0 AG@o, mPLv vo. Yiver ) O1avoiln e anpoyyos;

g
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/

IXTOPIKO XHMEIQMA

H évvoia tov terpannspov

oynpo €€ ohokApov 6o éva amd to GVo Nuei-

H npd vrodwaipeon Tov TeTpaniedp@v onpie-
pa glvon o€ emimeda Ko oTpefia, aviAoya LE TO
oV 0l KOPLOEG Tovg Ppickovtal 6To 1610 emimedo
N Oy Ta emimedo teTpdmAevpa, pe TN GEPA
TOVG, LTOSIAPOVVTOL GE KVPTO KO Uy Kuptd,
ovaioya Le To av 1 K6Oe TAELPA TOVG APTVEL TO

neda ov opilel N TAgvpd awT 1 Ol Mia e1d1kn
TEPIMTMOOT EMMEGOV KVPTOV TETPATAEVPOL Eivar
T0 TOPOAANAGYPOLLLO, Ol OTEVOVTL TAEVPESG TOV
onoiov eivar TopAaAANLES.

TéAog, dlakpivovpe tpia €idn mapoarinAoypayL-
pov (Awypappo 1):

|| TETPATIAEYPO ||

eninedo

(&yer Tig mhevpég TOL GTO (B0 minedo)

opeflo

KOPTO
(1 kGBe ThEVPG TO TETPATAEVPO AVIKEL GTO
£va amd o 300 Nueminedo mov opiler
1 mhEvpd)

1 KopTo

Tapolinloypoguo
(&1 TG amévavTt TheVpES TaPAAANAES))
[
[ |

opboydvio mapallnidypapipo

poppos
(&g téooepig yovieg 0pBEs) (&xer TéooEpIg TAELPES (0EG)

[ I

TEIPAYWVO
(&xer téooepis Yovieg 0pOig
KoL TEOOEPIG TAEVPES 168G)

Awaypoppa 1: H odyypovn Ta&vopunon Tov TETPATAEOpOV

10 0pHoYMOVIO TOPAAANAOYPAULLO, TTOV EEL
Té00EP1g Ymvies opOEc,

0 poupog mov €xet T€ooEPIS TAELPES 1OEG,
TO TETPAYMOVO, TOL EYEL TEGGEPLS YOVIES
opOEc Ko Téooeplg TAELPES 1GEC.

Opog n ta&vopnen avtn de dopopeddnke &
apyns oty otopia g I'eopetpiog. O Evkhel-
g m.y. oto «XToyeion Tov TPoTEivel par GAAN
ta&vopnon (Awdypappo 2).

TEPATAEVPO

TEPAYOVO
(106mAevpo Kot opboydVIO)

poméio

ETEPOUNKES
(opboydvio kot Oyt 16OTAELPO)

poupos
(100mAevpo Kkat oyt opboydvio)

pouposioéc

(&g loeg TIG amEVaVTL TAEVPES KOt YOVIES)

Awdypappe 2: H Evkieideio TaSvopnon TV TETPUTAEDPOV
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H to&wvopnon avtm de ypnoylonolel og Kputnplo
™mv évvola Tng TopaAAnAiag, 1 omoio 6To «XTol-
yeloy ewodyeton apyotepa. Emiong de paiveton vo
ompileton o€ KamOLO EVIia apyN. XTIG TPELS TPD-
TEG MEPTTMGELS PoiveTar 6Tt AapPavel wg Paon
TOL KOTNYOPNUOTO «EYEL 108G TAEVLPED) KOl «EYEL
op0éc Ymvieo» Kot TIg apynoelg Tovg: opboydvio
KoL LI6OTAELPO Eival TO TeTpdywvo, 0pHoYmVIO Kot
Oyl 16o6mAeVpo TO ergpounkes (dOnAadn TO
opfoydvio TapaAANAGYPAULO), 1GOTAELPO KoL
oyt opfoydvio o poupos. Ouwg, N €vvol Tov
pouPoeioods (Niadn Tov TAGYI0L TOPOUAANAO-
ypaupov) otnpiletor oty €vvolo, ™G 100TNTOG
TOV OTEVOVTL TAEVPAOV KOl TOV YOVIOV Kol OYL
oV MOPOAAMNAMO TOV OTEVOVIL TAELPDV.
Tparélio ovopdlel Oyt 0,TL GTUEPO EVVOOVUE HE
Tov 6po aVToO, dNANST TETPATAELPO e 6V0 POVO
TAEVPES TOPGAANAEG, GAAG OTTOL00NTTOTE TETPGL-
mevpo. O 6pog Tpamélio, Le T GOYYPOVH EVvold,
OTaVTATOL 0PYOTEPO GTOV APYLUNON.

IXTOPIKO XHMEIQMA

H ta&vopmon 6pmg ot amodetkvogTon pun Aet-
TOVPYIKN Ko PaAAov apoin. O 1610 o Evichei-
NG HAAGTO d€ YPNOIUOTOLEL TOTE OTA «XTOL-
XELO» TOL TIG £VVOLES TOV ETEPOUNKOVG, TOV POLL-
Bov kot Tov popPoetdovg. Iapora avtd, 1 Taél-
VOUNGOT OVTH OTOVTATOL KOL G UETOYEVEGTEPOVG
padnuatikovg, akoépo kot tov  Apafikov
KOGHOV, O T.Y. OTN OlOTPAYHATEVGY TNG
l'eopetpiog tov aA-Xovapilut. Opmg vanpyov
Ko pobnuatikoi mov mpocmdnoav vo Tpomo-
momoovy v ta&vopnon tov Evikeion. O Ipo-
KAoG a0didel otov [ocedmvio o To oAoKAN-
poOUEVN Ta&vouNo, 1 0TTOlo OTOVTATOL ETIONG
otov Hpova (Awypappa 3).

Mo, 6AAN Tpocmabeta S1opHmaong g Evikheideiog
ta&wvopunong amovtdtol to 160 ot ot «['eope-
Tpion (1569) tov [éTpov Papov (Petrus Ramus 1
Pierre de la Ramée) (Adrypappa 4). H ta&vopnon
oV Pdapov eaiveton va otnpiletor ot dryotopkn
S10PEGT TOL TAGTOVG TV EVVOLDV.

Topalinioypopyuc:

1 TopadiniSypayyio

[ | e
‘ TEPGYOVO | | ETEPOLUITKES ‘ | poupos ‘ ‘ popfoeidéc | ‘moax. r/)am'{lo| |o7cali1vérpa7ré{t4

Awdypoppa 3: H ta&ivopnon tov terpaniedpov katd tov [loceiddvio kot Tov ' Hpova

‘ TEIPATAEVPOL |
I
[ ]
| TOPOIINAGYPaLL0; | I pomEdia
I
[
‘ TAGYI0 TOPOIANACYPaILO ‘ 0pBoyavio Topalinidypagio
I poupos I poufoeidés TEPAYOVO stspom]'xggl

Awaypoppe 4: H ta&vépnon tov Pépov

119




KE®PAAAIO 5

ANAKE®GAAAIQYXH
Toamétlo
A B e EZ//AB/TA
< AB+TA
“Eyel 8o mapdhnheg mhevoég E s [d16mreg p °EZ= —
g T'A-AB
A r eKA=—""—
< HagaMn}»éyQauuo
o |Amévaviu nkevgsg v Idw6trteg N ® AB//TA nou AA//BTC
v ® AB=TA xow AA=Bl
naQaMn}»sg a2 o A o
® A=T non B=A
>~ ® AO=0I' »ow BO=0A
Koot
m > ® Kafeud outd Tig ididtnreg
® AUVO QUTEVTOVTL TTANEVOES
{oeg ®oL TOUQAAANAES
<
Emuthéov didtnreg
= v v
A B A e AB=BI'=TA = AA
< e AT L BA
OQBO’YL\)VLO ® Ou dLaydviot dugotopotv
; TG YWVIES TOV
o Péy|pog
A r A—1H B
® A0 dLadoynéc TAEVQES
&= Kowjou EmmAéov wov (oeg
WDuoTTES § Kowmjoio.  ® AT L BA
0 r —— > © Muadwydviog duxotopel
® M yovio 0p61]  ® AT =BA uio yovio tov
e AT = BA A—B=T=A=00°
= ® A=B=T'=A=90 A B
Tetpd-
A > Ywvo
r
Totlywvo A
7 N B
= Av AE uéoa AB, AT, 16te AE//= 5
% I B Av A péco AB o AE//BT 16t¢ E péoo AT’
\é B
Q A BI'
<2 =90° = e
5 OpbBoywvio M LSt e abi= 2
3 Tot 2 ~
%‘ Qhywvo Av A=9° réte:B=30<:>AF=B—2r-
= A r
=
3
=)
R A
=
)
§ Booirevtoo
Er
m

5
TOLYWVOU Z’ E
B \ r

Op0Ooxrevrpo S 5 5
T
S Nuelo Towig VPV
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AO = zAA, BO = %BE, re= %I‘Z



