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ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ - ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ  ΑΣΚΗΣΕΩΝ

A΄  ΜΕΡΟΣ  (ΑΛΓΕΒΡΑ)

1   ΠΙΝΑΚΕΣ –

    ΓΡΑΜΜΙΚΑ ΣΥΣΤΗΜΑΤΑ
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§ 1.3   A΄ Ομάδας
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 3.
Παρατηρήστε ότι οι αμοιβές στις δύο εταιρείες είναι:
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       ii) Πολλαπλασιάστε και τα 2-μέλη της εξίσωσης, από αριστερά, με τον αντίστροφο του πίνακα:
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§ 1.3   B΄ Ομάδας
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Να γίνουν οι πράξεις.
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§ 1.4   Α΄ Ομάδας
 1.
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§ 1.4   B΄ Ομάδας
 1.    i)
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§ 1.5 – 1.6   Α΄ Ομάδας
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§ 1.5 – 1.6   Β΄ Ομάδας
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§ 1.7   Α΄ Ομάδας
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§ 1.7   Β΄ Ομάδας
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ΓΕΝΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ
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6.
Η ορίζουσα του συστήματος είναι 

 κ.τ.λ.

 7.
Η ορίζουσα του συστήματος είναι 
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7.   8.
Αν 

, οι ευθείες συμπίπτουν, ενώ αν 
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 και η 
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2   ΜΙΓΑΔΙΚΟΙ
§ 2.1 - 2.2   Α΄ Ομάδας
1.  α) 6        β) 

.

2.  α) 
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    β) –2      γ) 

, 

          

.

4.    α) 

         β) 

         γ) 

.

5.  α) 

     β) 

     γ) 0    δ) 

   ε) 

      στ) 25        ζ) 

.

6.  α) 

       β) -1      γ) 2i
      δ) 

  ε) 1+i   στ) 


7.  α) αδύνατο        β) 


γ) 


8.  α) 0
      β) 2i 
9.  α) 

     β) 

      γ) 


      δ) 11             ε) i                στ) 0

10.  α) ως προς άξονα 

  β) ως προς κέντρο 

   γ) ως προς άξονα 
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11.  

.

12.  α) 

      β) 

 και 

      γ) διχοτόμοι

      δ) 

.

13.  α) 1,2          β) 

             γ) 


14.  

,     

.

§ 2.1 - 2.2   Β΄ Ομάδας
1.  

.

2.  2

3.  0

4.  -2, 0, 2

5.  α) 0, 1, 

        β) 0, 

, 

.

6.  

 κτλ.

7.  

 κτλ.

8.  α) 

 κτλ. β) αρκεί να δείξετε ότι 


9.  α) 

 ή 

 εκτός του 


      β) 

 ή 

 εκτός του 


§ 2.3   Α΄ Ομάδας
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, 5, 5, 5, 4, 1, 8, 5, 
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2.  2, 1, 1, 1.

3.  α) 
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4.  α) 

    β) 


       γ) 


       δ) Κυκλικό δακτύλιο

       ε) Εκτός κύκλου 

.

5.  α) Στη μεσοκάθετο του τμήματος με άκρα Α(-1,0), Β(0,2).

       β) Στο ημιεπίπεδο που ορίζεται από τη μεσοκάθετο του ΑΒ και το Β όπου Α(0,1) και Β(-1,0).

6.  Ο μοναδιαίος κύκλος

7.  2i,  6i 
8.  

.

9.  

 κτλ.

§ 2.3   Β΄ Ομάδας
1.  Αν 

, τότε 
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       κτλ.

2.  

 κτλ.

3.  

 κτλ.

4.  

 κτλ.

5.  Αρκεί 


6.  
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9.  Αν  
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§ 2.4   Α΄ Ομάδας
1.  α) 


      β) 


      γ) 


      δ) 


      ε) 


    στ) 

.

2.  α) 


      β) 


      γ)   i 
3.  α) 

  β) 

  γ) 

.

4.  α) 

    β) 

   γ) 1.

5.  

.

6.  

.

7.  

.

8.  Στροφή κατά γωνία 

.

9.  

.

10.  2 και 

 ή 2 και 

.

§ 2.4   Β΄ Ομάδας
1.  α) 1 και 

     β) -1

2.  Να γράψετε τους 

, 

 σε τριγωνομετρική μορφή.

3.  Να εργαστείτε με διανυσματικές ακτίνες.

4.  α) 

, 


      β) 


      γ) 

, εκτός του 

.

5.  α) 

         β) 

.

6.  Να εφαρμόσετε το θεώρημα του De Moivre.

7.  α) 

    β) 

.

8.  

.

9.  Πρέπει 

.

§ 2.5   Α΄ Ομάδας
1.  α) Κορυφές ισοπλεύρου τριγώνου

      β) Κορυφές τετραγώνου

      γ) Κορυφές κανονικού εξαγώνου.

2.  α) 

 κτλ.

      β) 

,

          


      γ) 


           


3.  α) 

 κτλ.

       β) 

 κτλ.

       γ) 

 κτλ.

1.  α)

.

2.         β) Να θέσετε 

, 

, 

.

5.  

, 


6.  4

7.  Η εξίσωση είναι ισοδύναμη με την: 

, 

.

8.  Οι ρίζες είναι -3 και 

.

§ 2.5   Β΄ Ομάδας
1.  α) Είναι 


      β) Η εξίσωση γράφεται 

.

2.  Η εξίσωση γράφεται

      

 κτλ.

1.  Έχουμε 

 κτλ.

2.  


3.  1, i, -1, -i 

4.  Να πάρετε τα μέτρα και των δύο μελών της εξίσωσης.

5.  α) 2, 4, -4,    β) p=4, 

.

6.  α) 

    β) 


7.  Η εξίσωση γράφεται ισοδύναμα 

 κτλ.

ΓΕΝΙΚΕΣ  ΑΣΚΗΣΕΙΣ

3.  β) 

.

4.  

.

5.  α) 

  β) 

  

γ) 


6.  α) Τα εσωτερικά σημεία του κύκλου με κέντρο 

 και ακτίνα 


      β) Τα σημεία της παραβολής 

.

1.  Να πάρετε τα μέτρα και των δύο μελών της εξίσωσης.

7.   α)
Οι τιμές του τριωνύμου είναι ομόσημες του α
8.       β)
Είναι γινόμενο δύο συζυγών παραστάσεων.

9.  Να εξισώσετε το πραγματικό και το φανταστικό μέρος του αθροίσματος

      

 με το μηδέν.
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iii) 

  ή  
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 7.
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 8.
α) πράξεις     β) πράξεις.

 9.
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ii) 16 χρόνια.

§ 1.3   Α΄ Ομάδας
 1.
  i) 
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 3.
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 4.
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 2.
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     ii) 1      iii) δεν υπάρχει
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 3.
i) 4 και 2      ii) δεν υπάρχει.

 4.
i) ψευδής    ii) ψευδής    iii) ψευδής

iv) Αληθής   v) ψευδής   vi) Αληθής.

 5.
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§ 1.8   Α΄ Ομάδας
 1.
i) 1 και 3,5        ii) 1.
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i) συνεχής  ii) συνεχής  iii) συνεχής.

 3.
  i) Μη συνεχής στο 
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iii) Μη συνεχής στο 1.

 iv) Συνεχής.
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i) Μη συνεχής στο 1   ii) συνεχής.
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iv) 

.

 8.
Να εφαρμόσετε διαδοχικά το Θεώρημα του Bolzano στα 

 και 

.

 9.
Εργαστείτε όπως στο σχόλιο του Θεωρήματος Bolzano.

10.
  i) 

   ii) 

   iii) 



iv) 

.

§ 1.8   B΄ Ομάδας
 1.


.

 2.


 ή 

.

 3.
 i) 



ii) 

, 

, oπότε
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 4.
Εφαρμόσετε Θεώρημα Bolzano για τη συνάρτηση 

 στο 

.

 5.  α)
Θεώρημα Bolzano για τη συνάρτηση 

 στο 

.

       β)Όμοια για τη συνάρτηση

         

.

 6.  i)
Να αποδείξετε ότι η εξίσωση 

 στο 

 έχει μια ακριβώς λύση.

      ii)
Να αποδείξετε ότι η εξίσωση 

 στο 

 έχει μια ακριβώς λύση.

 7.   i)
α) 

 ή 

  β) Η συνάρτηση f στο 

 δεν μηδενίζεται και είναι συνεχής. 

γ) 
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      ii) α) 

  β) η f στο 

 συνεχής  και δεν μηδενίζεται. Ομοίως και στο 
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 8.
 i) 

, 

.

        ii)
Να αποδείξετε ότι οι εξισώσεις 

 και 

 στο 

 έχουν κάποια λύση.

 9.   i)

, 

.

      ii)
Να εφαρμόσετε το Θεώρημα μέγιστης και ελάχιστης τιμής για την d στο 

.

2  ΔΙΑΦΟΡΙΚΟΣ  ΛΟΓΙΣΜΟΣ
§ 2.1   A΄ Ομάδας
 1.
  i) 0           ii) 

               iii) 0

 2.
  i) 0       ii) Δεν παραγωγίζεται


iii) 1       iv) 1

 3.


.

 4.   i)
Δεν είναι συνεχής στο 0 και άρα δεν παραγωγίζεται

      ii)
Δεν παραγωγίζεται στο 1.

 5.
Από την άσκηση 1


  i) 

     ii) 

   iii) 

.


Aπό την άσκηση 2


  i) 

          ii) Δεν ορίζεται


iii) 

    iv) 

.

§ 2.1   Β΄ Ομάδας
 1.


.

 2.


.

 3.


.

 4.


.

 5.
Με κριτήριο παρεμβολής βρίσκουμε ότι 

.

 6.


, οπότε 

 και με κριτήριο παρεμβολής βρίσκουμε 

.

 7.
 i) 

, οπότε 

.

 8.
 i) Είναι 



κ.τ.λ.


ii) Είναι
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 9.
  i) το Β.        ii) το Γ. 

iii) 

, αλλάζει το A, 

 το Β   και

      

 κανένα


 iv) το Β       v) το Β      vi) το Α.

§ 2.2   Α΄ Ομάδας
 1.
  i) 

       ii) 



iii) 

     iv) 

        v) 2.

 2.
  i) Δεν παραγωγίζεται στο 1.


 ii) 

.


iii) Δεν παραγωγίζεται στο 2.


iv) Δεν παραγωγίζεται στο 2/3.

 3.


 άτοπο αφού 

, ενώ για την 

 υπάρχουν τα 

, 

.

 4.


.

 5.
Ευθ. τμήμα με κλίση 2 για 

, ευθύγραμμο τμήμα με κλίση 

, για 

 και ευθ. τμήμα με κλίση 1 για 

.

§ 2.2   B΄ Ομάδας
 1.
 

,   

.

 2.
Η εξίσ. εφαπτ. της 

 στο 

 είναι 

 η οποία διέρχεται από το 

.

 3.


 και 

.

 4.    i)
Είναι 

, 

 και 

.

        ii) 2.

§ 2.3   Α΄ Ομάδας
 1.
  i) 



 ii) 



iii) 


        iv) 


 2.
  i) 

.


 ii) 

.


iii) 

.


iv) 

.


 v) 


 3.
  i) 

.


 ii) 

.


iii) 

.


iv) 

.

 4.
  i) 



  ενώ δεν παραγωγίζεται στο 0.


 ii)


.

 5.
  i) 

 και 

.


 ii) 

.


iii) 

,  

.

 6.


,   
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Οι συναρτήσεις 

 δεν είναι ίσες αφού δεν έχουν το ίδιο πεδίο ορισμού.

 7.


.

 8.


.

 9.
  i) 

 και 

.


 ii) 

 και


     

.

10.


  και




.

11.


,  

,  

.

12.
  i) 

.


 ii) 

,  

.


iii) 

.


iv) 

.


 v)


.

13.
  i) 

.


 ii) 

.


iii) 

.


 iv) 

.

14.
  i)

.


 ii) 

.


iii) 

.


 iv) 

.

15.


   και




, οπότε ισχύει η ισότητα.

§ 2.3   B΄ Ομάδας
 1.
Το κοινό σημείο είναι το 

 και ισχύει 

.

 2.
Τα κοινά σημεία είναι 

 και 

.


Η 

 εφάπτεται στο 

.

 3.


,   

.

 4.
Η 

 εφάπτεται της 

 στο σημείο 

.

 5.


.

 6.
Έστω ότι υπάρχει το 

 και καταλήγουμε σε αδύνατο σύστημα.

 7.   i) Προσθέτουμε και αφαιρούμε στον αριθμητή την ποσότητα 

. 

ii) Προσθέτουμε και αφαιρούμε στον αριθμητή την ποσότητα 
[image: image230.wmf])
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 στο α.

 8.
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.

 9.    i)


, 

 και δεν παραγωγίζεται στο 0. Η εξίσωση της εφαπτομένης στο 

 είναι η 

.

       ii)


,  

 και 

. Η εξίσωση της εφαπτομένης στο 

 είναι η 

.

10.
Η εξίσωση της εφαπτομένης της 

 στο 

 είναι η 

 που εφάπτεται της 

 στο 

.

11.
 i) 

.


ii) Η εξίσωση της εφαπτομένης είναι η 

 που σχηματίζει με τους άξονες ισοσκελές τρίγωνο.

§ 2.4   A΄ Ομάδας
 1.


cm2/s




 cm3/s

 2.


 cm/s.

 3.


).

 4.
 i) 

, 

.


ii) 

km/h.

 5.


.

§ 2.4   B΄ Ομάδας
 1.
425 cm3/s.

 2.


cm2/s.

 3.
0,75 m/s.

 4.
0,25 rad/min.

 5.
0,2 m/s.

 6.


.

 7.
 i) 

 rad/sec.


ii) 

 m/s.

 8.


 m/s.

§ 2.5   A΄ Ομάδας
 1.
  i) 1               ii) 
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iii) 
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  i) 2              ii) 
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§ 2.5   Β΄ Ομάδας
 1.   i) Θ. Bolzano στα διαστήματα 
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Θ.Μ.Τ. στο 
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 7.
Υποθέτουμε ότι έχουν τρία κοινά σημεία με τετμημένες 
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§ 2.6   A΄ Ομάδας
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 2.
i)  Γνησίως αύξουσα στο .

       ii) Γνησίως αύξουσα στα διαστήματα 
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         ii)
Η  f  έχει σύνολο τιμών το , ενώ η g το διάστημα 
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        iii)
Το 0 ανήκει στο σύνολο τιμών των συναρτήσεων και είναι γνησίως αύξουσες.
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  i) 
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§ 2.6   Β΄ Ομάδας
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Με εφαρμογή του κριτηρίου παρεμβολής βρίσκουμε ότι 
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         ii)
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§ 2.7  Α΄ Ομάδας
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Στο 
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α)   i)  Γνησίως αύξουσα στο .
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